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Problema 1: 
Calculaţi cu două zecimale exacte: 
a) 2                                b) 813, 45  
c) 123, 4  (rezultat 11,10)  d) 432,1   (rezultat 20,78),  
d) 312,4 (rezultat 17,67) 
Soluţie: 
a)deoarece trebuie două 
zecimale exacte, completăm cu 
patru zerouri 3 3,0000=  

 

b) 813, 45 813, 4500=  

 
Problema 2: 
Extrageţi următorii radicali:  
a) 15129 (rezultat 123)  b) 17424  (rezultat 132), 
c) 103041 (rezultat 321)  d) 97344 (rezultat 312) 
Problema 3: 
Calculaţi:  

a)

2

1

2 3 4 8 1 31 : 2
3 10 5 5 2 2

1 5 29
4 4 48

−

−

⎛ ⎞ ⎛ ⎞⋅ + ⋅ +⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

⎛ ⎞+ −⎜ ⎟
⎝ ⎠

(rezultat 1) 

b) ( ) ( )
1 0,2533 3 2 1 120, 3 1,08 3 2 0,51 130 5 3 2 10

6 2

⎧ ⎫⎡ ⎤−⎪ ⎪⎢ ⎥⎪ ⎪⎛ ⎞− + − + ⋅ − ⋅ +⎨ ⎬⎢ ⎥⎜ ⎟
⎝ ⎠⎪ ⎪⎢ ⎥+

⎪ ⎪⎣ ⎦⎩ ⎭

 (rezultat 0) 
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Problema 4: 
Scrieţi sub formă de interval următoarele mulţimi : 
a) { }2 5A x x= ∈ ≤ <   b) { }1 4B x x= ∈ < ≤  

c) { }4 5C x x= ∈ ≤ ≤   d) { }1 3D x x= ∈ ≤ <  

e) { }1 4E x x= ∈ − < ≤   f) { }2 3F x x= ∈ < <  

  g) { }3 3G x x= ∈ ≤ ≤     h) { }3 3H x x= ∈ ≤ <  
Problema 5: 
Calculaţi 1 2 1 3 2 3; ; ;I I I I I I∪ ∪ ∪ 1 2 2 3 1 3 1 2; ; ; \ ;I I I I I I I I∩ ∩ ∩  

2 1\ ;I I  ( ) ( )3 2 2 3 1 3 3 1 1 2 3 1 2 3\ ; \ ; \ ; \ ; \ ;I I I I I I I I I I I I I I∪ ∩ ∪  pentru 
următoarele intervale:  
a) [ )1 2;5I = −  ; ( ]2 1;4I =  ; [ ]3 4;5I =  

b) [ )1 1;3I =  ; ( ]2 1;4I = −  ; ( )3 2;3I =  
Problema 6: 
Rezolvaţi următoarele inecuaţii de gradul II: 
a) 2 2 2 23 2 0; 6 0; 4 4 0; 1 0;x x x x x x x x− + > − − < − + ≤ − + >  

b) 2 25 1 10; 0;
6 6 4

x x x x− + > − + >  

Problema 7: 
Rezolvaţi următoarele inecuaţii şi sisteme de inecuaţii: 

a) 0
)1)(1(

)1)(2(
2 ≤

−+−+
−−

xxx
xx             d) 1

562
3

2

2

−≤
−+

−
xx
xx  

e) 
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

>+−

≤+−

≥−

052
0273

013

2

2

xx
xx

x
                     f) 

⎩
⎨
⎧

<−+−

≥+−

067
01

2 xx
x

 

Soluţie parţială:  

a) Rezolvam ecuatia atasata : 0
)1)(1(

)1)(2(
2 =

−+−+
−−

xxx
xx   

Cond: 2( 1)( x-1) 0 1x x x+ − + ≠ => ≠ −  şi 2 x-1 0x− + ≠  
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Deoarece 21 4 0 x-1 0; x RxΔ = − < => − + < ∀ ∈ , aşadar intervalul 
de condiţii este ( ) ( ); 1 1;−∞ − ∪ − ∞     

1 2( 2)(1 ) 0 rădăcinile: 2; 1x x x x− − = ⇔ = =  
Folosim tabelul de semne pentru a determina semnul fractiei 

 
aşadar soluţia este: ( ) [ ], 1 1,2x∈ −∞ − ∪  

Problema 8   Să se arate că, n ∗∀ ∈  avem: 

e) ( ) ( )( )22 2 4 2 1 2 1
2 6 ... 4 2

3
n n n

n
− +

+ + + − =  

f) ( ) ( )33 3 2 21 3 ... 2 1 2 1n n n+ + + − = −  

g) ( ) ( ) ( )1 2
1 2 2 3 ... 1

3
n n n

n n
⋅ + ⋅ +

⋅ + ⋅ + + ⋅ + =  

Problema 9   Să se arate că, n ∗∀ ∈  avem: 

a) 
( )( )

1 1 1.....
1 4 4 7 3 2 3 1 3 1

n
n n n

+ + + =
⋅ ⋅ − + +

 

c) 
( )( )

1 1 1.....
1 5 5 9 4 3 4 1 4 1

n
n n n

+ + + =
⋅ ⋅ − + +

 

Problema 10   Să se arate că: 

a) 1 1 1 13..... , 2
1 2 2 24

n
n n n

+ + + > ∀ ≥
+ +

 

b) 1 1 1..... 1, 1
1 2 3 1

n
n n n

+ + + > ∀ ≥
+ + +

 

c) 1 3 2 1 1... , 1
2 4 2 2 1

n n
n n
−

⋅ ⋅ ⋅ < ∀ ≥
+
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Soluţie parţială:  

b) I. ( )1P :deoarece primul termen este 1 1
1 1 2

=
+

 iar ultimul este  

1 1
3 1 1 4

=
⋅ +

, cum regula şirului este că numitorii cresc din 1 în 1,  

atunci ( )1P : 1 1 1 131 12 1
2 3 4 12
+ + > ⋅ ⇔ > , relaţie adevărată 

II. Presupunem ca P(k) e adevarată si vrem sa demonstram ca 
P(k+1) e adevarată, unde . 

P(k): 1
13

1.....
2

1
1

1
>

+
++

+
+

+ kkk
   

P(k+1): 1
43

1.....
3

1
2

1
>

+
++

+
+

+ kkk
 

Stim P(k)-adevarată, construim membrul drept din ( )1P k + => 
1 1 1 1 1 1 1..... 1

1 2 3 1 1 3 2 3 3 3 4k k k k k k k
⇒ + + + > − + + + <=>

+ + + + + + +
1 1 1 1 1 1... 1

2 3 4 1 3 2 3 3 3 4k k k k k k
<=> + + > − + + +

+ + + + + +
 

Folosind tranzitivitatea :  Dacă a>b şi arătăm că  b>c , atunci  a>c, 

e suficient să demonstram că: 1 1 1 11 1
1 3 2 3 3 3 4k k k k

− + + + > <=>
+ + + +

 

1 1 1 1 0
1 3 2 3( 1) 3 4k k k k

− + + + > <=>
+ + + +

3(3 2)(3 4) 3( 1)(3 4) (3 2)(3 4) 3( 1)(3 2) 0
3( 1)(3 2)(3 4)

k k k k k k k k
k k k

− + + + + + + + + + + +
> ⇔

+ + +
2 2 2 227 18 36 24 9 21 12 9 18 8 9 15 6 0

3( 1)(3 2)(3 4)
k k k k k k k k k

k k k
− − − − + + + + + + + + +

>
+ + +
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2 0
3( 1)(3 2)(3 4)k k k

<=> >
+ + +

, adevărat, aşadar 

1 1 1 11 1
1 3 2 3 3 3 4k k k k

=> − + + + >
+ + + +

, deci ( )1P k +  

adevărată ( )P n⇒ adevărată, *n N∀ ∈  
Problema 11  Să se arate că n∀ ∈  avem:   
b) ( )7 1 6n −  

c) ( )2 16 1 7n− +     

d) ( )19 8 9 16n n+ − −  

e) ( )27 1 48n −    

f) ( )1 0 1 8 2 8 2 7n n+ −  

g) ( )2n+1 3n+13 5   + 2 17⋅    

h) ( )2 2 13 2 7n n+ +− .   
Soluţie parţială:  
f) I.P(0): ( ) )(27)281(272801810 0 A−<=>−⋅+  
II.Presupunem P(k) adevarată si vrem sa demonstram P(k+1) 
adevarată, unde ( )( ) : 10 18 28 27kP k k+ −  

( )1( 1) : 10 18( 1) 28 27kP k k++ + + −  

( )Stim : 10 18 28 27k k+ −

Notam:10 18 28 27 10 27 18 28k kk c c k+ − = => = − + =>
110 10(27 18 28)k c k+=> = − + =>
110 18 18 28 270 180 280 18 10k k c k k+=> + + − = − + + − =

270 162 270 27(10 6 10) 27c k c k= − + = − + =>  deci ( )1P k +  

adevărată ( )P n⇒ adevărată, *n N∀ ∈  
 
 
 

Probleme minimale clasa a IX-a                                      Prof. Ovidiu Bădescu                             

 6

Problema 12:  
Calculaţi primii trei termeni ai şirurilor următoare: 
a) 1 2 ...na n= + + +  
b) 2 2 2 1 21 2 3 ..... ( 1)n

nb n−= − + − + − ⋅  

c) 1 1 1.....
1 2 2nc

n n n
= + + +

+ +
 

d) ( ) 12 n
nd += −  

Problema 13:  
Studiaţi monotonia şi mărginire şirurilor următoare: 
a) 1, 1na n n= + ≥  

b) 1 , 1
1n

nb n
n
−

= ≥
+

 

c) 2 , 1
1n

nb n
n
+

= ≥
+

 

Problema 14:  a) Verificaţi dacă na  este progresie aritmetică unde 
1n ≥  pentru:         (i) 3 4na n= −              (ii) 2 2na n= +  

b) Calculaţi 7a  dacă na  este progresie aritmetică care verifică 

relaţiile:    (i) 5

19

12
40

a
a
=⎧

⎨ =⎩
                   (ii) 5 2 10

3 5

2 3 42
112

a a a
a a

− + =⎧
⎨ ⋅ =⎩

 

c) Calculaţi pentru progresiile determinate mai sus suma primilor 7 
termeni, 7S =? 
d) Decideţi dacă sunt progresii aritmetice şirurile ce au suma 
primilor n termeni dată de: 
(i) 2 1n

nS = +      (ii) 2 2nS n n= +            (iii) 2 2 3nS n n= + +  
Problema 15:  a) Verificaţi dacă nb  e progresie geometrică unde 

1n ≥  pentru (i) 
13

4

n

n nb
+

=  (ii) 1 5n
nb = +  
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    b) Calculaţi 7b  dacă  nb  e progresie geometrică ce verifică 

relaţiile:    (i) 5

11

16
1024

b
b
=⎧

⎨ =⎩
                     (ii) 1 2 3

2 3 4

21
42

b b b
b b b
+ + =⎧

⎨ + + =⎩
 

c) Calculaţi pentru progresiile determinate mai sus suma primilor 7 
termeni, 7 ?S =  
d) Decideţi dacă sunt progresii aritmetice şirurile care au suma 
primilor n termeni dată de: (i) 2 1n

nS = −  (ii) 2 1n
nS = + . 

 
 

 


